Varianta 20

Subiectul 1.
a) |v|=13.
b) AC=+82.
C) sinEBinﬂzﬁ.
2 3 2
d) Ecuaia tangentei este3x—-4y-25=0.
6 BC=+6-2.

f) a=0 si b=1.

Subiectul I1.
1.

a) In (z,.J, avem 227 =2,
b) E=0
¢ x=1.
d) x=0.

€) Probabilitateazutati este p =g.

d) f'(x)>0, OxOR, decif este strict cregitoare peR .
. n+3 _ 7

e) lim =—.
n-o8n—-2 8

Subiectul 111.

a) tr(l,)=2.
b) Relaiile se demonstreazrin calcul direct.

a o0
c) Uv-w :( j
0 -a



a b Xx-y b X=a
d) D=C-B - = e X—y=a e , adC.
c -a cC y-X y=o-a

&) Avem def(S)= D 0, aadar matricess este inversati inversa sa fiind matricea
c

0
b

f) Se demonstreaprin reducere la absurdzgéind & [ X,Y OM,(C), matricele I, si

XY =YX nu au acegaurma.

g) Daci pentru matriceaV M,(C), exist matricele X,YOM,(C) astfel incat
W = XY -YX, evident, tr(w)=0.

0 1
S*= [_ c J .Relaia S'BS=C se aratprin calcul direct.

b
Reciproc, fieW OM,(C) cu tr(W)=0, de formaw=(il j cu a,b,cOC.

Deoareceb # 0, c#0, din puncteled) si €) rezult ca exist matricele
B, CM,(C) cainenun astfel caW =C -B=S"BS-B=S"*(BS)-(BS)S™.

Subiectul 1V.
LI
a) IO:E si 1, =1.

b) Se arat prin calcul direct.
c) Se folosete relaia de recuretd de la punctulb) si primul principiu de indute.
d) Se folosgte relaia de recured de la punctulb) si primul principiu de indute.

e) Searatusor cisirul (1) . este strict descresor sici OnON', | >0.

<l = II” >1, OnON’

n+l n

nON"

Atunci, o<l

n+l

si folosind punctulb) se deduce imediat concluzia.

. . W . 1
f) Din c) si d) rezult |, = n E—E il,,=—————, deunde
) ) si d) 2n m > S lona w, @/2n+1

obtinem IA:WEEL—[ OnON’.
2n+l
g) Trecand la limit in dubla inegalitate de la) si folosind criteriul clgtelui, oltinem

. I oo
ca lim —=1, decisi lim —2-=1.
R P n-e I2n+1

Din f) rezula ca limw, =lim mE{/Z:\/Z
n-e e\, VT N



